Nel4 napic.

O3apa xkail kenmymesikrep. Kenmymesikrepain TyOipJepi.

AnbikTama 1. Erep E.Y.O.b. (f(x),g(x))=(f,g)=1 Ooiica, oHna f(x) »KoHE
g(X) KenmMYIIEIIKTEpl ©3apa Kail KOMMYIIETIKTep JACT aTajabl.

Jemma. A — KOMMYTaTUBTI OYTIHAIK OOJIBICHI OOJICHIH.
Va,b,ce A, a0 ab=ac = b=c.

Teopema 1. A — KOMMYTaTUBTI OYTIH/IIK OOJIBICHI OOJICHIH.
f(x)=a,x" +ax"" +..+a, € Alx] = |R(f(X))|<n,
MyHaarbl |R(f(x))| — epHeri f(x)KeNMYIIENITriHIH TYOIpJepiHiH CaHBbI.
(f(a)=0, oHna o — f(x) TiH TYOIp1)
Teopema 2. 4 — KOMMYTaTUBTI OYTIHJIIK OOJBICHI OOJICHIH.
A[X] — xenmymienikTtep cakuHacel, |A| — mekciz = Vi (x), f,(X) yuiH
vce A f,(c)=f,(c),onma f (x)=f,(X).
AHbIKTaMa. A — anreOpaiblK TYWBIKTaJIFaH epic Oosca &
Vi (x) e AIX] 3o e A: f(a) =0.
Teopema 3. Erep A — anredpainbIK TYHBIKTaIFaH epic 0osca, oHaa Vvf (x) € AlX]
, dae A (f(x)=0), deg f(x)=n, c,C,,..,C,- TyOIpiep, oHJa
f(X)=a X" +a, X" +..+a,, a, 20, n>1
f(x)=0,(x—c)(x—c,)...(x—c,)
Teopema 4. C — xoMIIIEKC CaHAap KUBIHBI anreOpaiblK TYHBIKTAIFaH opic
OoJ1aabl.
Jdemma. Vf(x)eC,, ymiH f(X)=a,(x-a)™ -..-(x—a, )™
4,0, ,...,a, - TYOIpIep, o; €C.
Teopema. (Buem meopemacot).
fX)=x"+o, X" +..+a, (*¥), OHJIa dc,,..c, e R(f) —
f(x)=(x-c)(x-¢,)..(x—c,). Ocbiman (*) dbopmynackIMEH CaJIbICTBIPA OTHIPHIT
aJIaTBIHBIMBI3:
a, =—(c, +..+¢,),
a, =C,C, +C,C; +...+C,C, +C,C;y +...+C,_,C,,

a, =—(c,c,C, +C,C,C, +...+C, ,C, ,C. ),

a,,=ED)""(C,Cy o Coy +C,Cp vesCpy,C + e+ CoCq - C)
a,=(-1"cc,-..-c,

n =2 OoJiraH karaai e3imizre 6enrini Buer hopmynacsl.

AnbIKTaMa. Erep f(x) e K[x]KemMyIIemri Aopexenepl o3iHiH opeKeciHeH
Killll KeNMYILIETIKTepaiH KoOenTiHaiciHe xiktence, oHaa ol K cakunaceiaga (P
epiciHae, erep f(x)eP[x]) KeATIpUIETIH KOINMYIIETIK, aJl KIKTeIMece,
KENTIPUTMENTIH KONMYIIEIK e aTtajia/bl.



Teopema. R- HaKTHI caHmap OpPICIHAE TEK FaHa |-mIi »)oHE 2-Ii JopeKeni
HAKTBI TYOIp1 KOK KOIIMYILEIIKTEP FaHa KeATIPIIMENHTIH 00IaIbl.

Teopema. C —kOoMILUIEKC caHJap OPICIHIE KENTIPUIMEHTIH KOIIMYIIETIKTEP TEK
1-1m11 gopeskeni 6omaipl.

KenripiniMeiTiH KoepMyHIeTiKTep Typasibl OipHeIIe TeopemMaap KeaTipenik.

Teopema. Erep p,(x) sxoHe p,(X) kenMmyierikrepi P epiciHie KeaTipiIMenTiH
KONMYIIETIKTEp OoJica, OHbIMEH Oipre p,(X) KOmMymIemiri p,(x) KemMYILIemiri
OemiHce, OHIIA P, (X) JKOHE P,(X) KOMMYIIETIKTEpl KONMYIIETIKTepl HOMb TopesKei
KOIMYIIEIKTIH JQJIIrHE ACHiH TeH KenmymienikTep 0onanpl. backama aiTkaHaa
p,(X)=Cp,(x), myHga O=ceP.

Teopema. P[x] cakMHACBIHBIH f(X) KepMyIIemiri P epiciHae KeNTipUIMENHTIH
KOIIMYIIENIK OOJybl VIIIH KENTIPUIMEHTIH p(X) KONMYLIENIriHEe KaJJIbIKChI3
0emiHOey1 KaKETTI )KOHE KETKUTIKTI, MYHIaFbl f(X) KoHE p(X) KONMMYIIETIKTEPIHIH
e3apa )kail KenMyIIeikTep, degp(x)<deg f(x).

Teopema. Erep P[x]cakuHackiHAarbl f(X) >XoHE g(X) KONMYILIETIKTEPiHIH
KOOCUTIHAICI OCBhl CaKWHAJa KEJITIPUIMEHTIH HEMece  JKIKTeIMEWUTIH p(x)
KeIMYyIeirine 0emiHce, oHAa p(X) KenMmymienirine He f(x), He g(x) KeImMYIIETiri
OeniHel.

Teopema. P[x] cakuHAChIHIAFbl JOpekeci OipeH keM emec f(x)
KOIIMYIIEJNIr OChbl CaKMHAJa KEJTIPUIMEHTIH KONMYUIETKTEPAIH KoOeUTIHaICiHe
KIKTEIEI1:

fFO)=p (). P (X)),

MyHAa P, (X) KenmMymiemikTepi P epiciHae KEeNTIpUIMEHTIH KONMMYIIETIKTep.
byn xikTenmy KeOEUTKIIUTEpAIH PETI JKOHE HOJb JOpEKesl KOINMYIIETIKTIH
TOJAITIHE AeiiH O1p-aK Typae Ooabl.



